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Ejercicios para hacer en clase (5a entrega)

1. Estudiar la convergencia de las sucesiones{xn} definidas para todon∈N por:

x1= 1, xn+1=
4+3xn

3+2xn
; x1=

√
a, xn+1=

√
a+ xn (a > 0)

Sugerencia: estudiar en cada caso monotonía y acotación.

2. Sea{xn} una sucesión de números reales y supongamos que existenρ∈]0,1[, p∈N, tales

que|xn+2− xn+1|6 ρ|xn+1− xn| para todon > p. Pruébese que{xn} es convergente.

Sugerencia: dedúzcase primero que|xn+2 − xn+1| 6 ρn|x2− x1|. Teniendo ahora en cuenta

que para todosn,h∈N se verifica que:

ρn+h +ρn+h−1+ρn+h−2+ · · ·+ρn <
ρn

1−ρ

dedúzcase que{xn} verifica la condición de Cauchy.

Aplicación: estudiar la convergencia de las sucesiones definidas para todon∈N por:

a) x1= 1, xn+1=
1

1+ xn
; b) x1=

√
2, xn+1=

√

2− xn.

3. Calcúlense los límites de las sucesiones

1+1/2+ · · ·+1/n
log(n)

;
1α +2α +3α + · · ·+nα

nα+1 , (α >−1); n

√

(3n)!
(2n)3n

n logn
logn!

;

(

log(n+2)
log(n+1)

)n logn

;
log

(

1+ 1
8 + · · ·+ 1

n

)

log(logn)

4. Sabiendo que{an}→ a, calcúlese el límite de la sucesión:

exp(a1)+exp(a2/2)+ · · ·+exp(an/n)−n
logn


